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MODULUL I : NUMERE
Unitatea de inviatare: NUMERE RATIONALE

e FKractii ordinare

De ce este necesar sa-l studiem?
In matematica, un numar rational este un numar real care se poate exprima drept raportul a doua

numere intregi, de obicei scris sub forma de fractie ordinara: %, unde b este nenul.

Ce intelegem prin numir rational?

Doi prieteni cumpara o pizza impreuna. Ca sd o impartd in mod egal, se imparte pizza in doud
parti egale si primesc fiecare cate o jumatate din pizza intreaga .

Jumatate dintr-un intreg inseamna o doime” din intreg.

Pizza

1 1 ;.numérétor
O doime dintr-un intreg se noteaza 7 unde > — linie de fractie
Snumitor

si se citeste ” unu supra doi”

Daca se imparte pizza, in mod egal, la trei copii, se obtin trei parti egale si primesc fiecare cate 0
treime din pizza intreaga.

Pizza

. . . < 1
O treime dintr-un intreg se noteaza 3

Se citeste “unu supra trei” sau “unu pe trei”
Dacid se imparte pizza, in mod egal, la patru copii, se obtin patru parti egale si primesc fiecare
dintre ei cate o patrime din ntreaga pizza .
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Pizza

. . o1
O patrime sau un sfert dintr-un intreg se noteaza "

Se citeste “"unu supra patru” sau “unu pe patru”
Dacd unul din cei trei prieteni nu vrea sa manance pizza, atunci se consuma din intreaga pizza
doar trei parti, adica trei patrimi din ea.

Pizza

T < 3
Trei patrimi se noteaza

Se citeste “trei supra patru” sau “trei pe patru”

111 3 N )
-, —,—,— se numesc fractii ordinare.
2'3’474 ’

“fractie” vine de la “’ratie”
. a . o
O pereche de numere naturale (a; b) cu b0, scrisa sub forma 5S¢ numeste fractie ordinara.

. .oo.a - . - A
Fractia ordinard ;= & b, poate sa fie considerata un cét neefectuat

a se numeste numaratorul fractiei
b se numeste numitorul fractiei
Numitorul b, b #0, ne arata in cate parti egale a fost impartit intregul iar numaratorul a, ne arata
cate parti sau luat in considerare.
DEFINITIE: Un numar rational pozitiv se poate exprima fie printr-un cat neefectuat, a:b,
fie printr-o fractie ordinara, fie printr-o fractie zecimala finita sau periodica (catul efectuat al
numerelor naturale a si b, b #0).
Multimea numerelor rationale pozitive o notam Q-+ .
Multimea Q+ = {a/b | a € N*, b € N*} , multimea numerelor rationale pozitive.
IN* € Q-+
3
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Fractiile se pot reprezenta prin desene folosind segmente sau figuri geometrice (dreptunghi, patrat,
cerc etc.)

Aplicatii
Precizeaza ce fractie reprezintd partea colorata din fiecare intreg?
a) b)

2) Maria a cumparat o ciocolatd mai mare pentru ea si prietena ei. Ciocolata a fost impartita in 6
parti egale(cate trei bucati pentru fiecare).

Reprezentati prin desen partea care 1i revine Mariei. Scrieti fractia corespunzatoare.

3) Scrieti fractiile care au:

- numaratorul 4 si numitorul 6;

- numitorul 6 si numaratorul 2;

- numaratorul 9 si numitorul 7,

- numitorul 5 si numaratorul 5.

4) Desenati un segment de dreapta si reprezentati fractiile urmatoare:

|

3.
6

©|u

5) Reprezint3, prin hasurare, folosind patrate cu latura de 4 cm, fractiile:

206 02 07 3
a)4' )8'C)21 )16’6)4—’
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e FKractii echivalente

Mihai si fratele sau Cosmin au avut pofta de pizza si si-au comandat améndoi cate o pizza de
acelasi fel.. Mihai a Tmpartit-0 pe a sa 1n doua parti egale, adica in doua jumatati si mananca una
din ele. Cosmin, care are acelasi fel de pizza, dar o imparte in patru parti egale, in sferturi si
mananca doua dintre ele. Observati ca Mihai a am mancat jumatate si Cosmin a mancat doud

sferturi. Privind in farfuriile celor doi frati se constata ca au aceeasi cantitate de pizza ramasa.

.1 2
Deci > este egal cu e

. 1_2
Scriem asa: = =-.
T2 4

a
\

N =

Aceste fractii care semnifica aceeasi parte dintr-un intreg, aceeasi cantitate, se numesc fractii

echivalente. Ele pot avea forme diferite, dar valoarea este aceeasi.

2
6

. 3
S1 —
1

.. 1 .
Alte exemple similare: S 8 sau

I

Observam ca:

w N

6 . . . .
=5 §iconstatim ca : 29=18 s1 3:-6=18,deci2:9=3 -6
Aceasta este o regula care functioneaza tot timpul, pentru fractii echivalente

a c
-=— oad=b-c
b d

Aplicatii:
1) Stabiliti daca urmatoarele fractii sunt echivalente:
DZsic p)osio gl dts>
4 ° 6 5° 10 2 3 5 45

2) Stabileste care din urmatoarele propozitii sunt adevarate:
7 14 40 30 16 24

Q —=— b)) —=— ¢) —=—

3 6 12 9 14 20
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3)Aflati x astfel incat urmatoarele fractii sa fie echivalente:
2 .3 X . 8

a) —si— b)—si_—
x 12 572

Amplificarea si simplificarea fractiilor

Amplificarea unei fractii inseamna sa inmultim si numaratorul si numitorul fractiei cu acelasi
numar.

n) .
Notam % = n_z , unde a,b,n sunt numere naturale, cu b,n#0
n .

Prin amplificarea unei fractii se obtine o fractie echivalentd cu cea data.
Exemplu: ¥4 _3-4_12

5 3.5 15

Simplificarea unei fractii inseamna sa impartim si numaratorul si numitorul fractiei cu acelasi

numar.
a™ a:n
Notam 5 T b -, unde a,b,n sunt numere naturale, cu b,n#0.
n
Exemplu: 16“_16:4 4
36 36:4 9

Fractia ireductibila este fractia care nu se poate simplifica (numaratorul si numitorul sunt
numere prime intre ele).

5 . .
Exemplu: = este o fractie ireductibila.

Aplicatii:

1. Amplificati cu 3 urmatoarele fractii:
4,6, 2. 1, 9. 7. 3. 4
57 2" 3

8 5 6 2

2. Amplificati fractiile urmatoare pentru a obtine numitorul 36
4.5 7,11, 4, 5,
9’ 4’ 12" 18’ 3’ 2’

3. Diana a scris pe caiet o fractie, pe care a amplificat-o cu 9 natural. Diana a sters fractia
e 1o 1e A e oo 27 . o
initiald, 1asand doar rezultatul obtinut Tn urma amplificarii: e Ce fractie a scris Diana?

4. Simplificati prin 2 urmatoarele fractii:
4, 10, 14, 12, 4 22,
6’ 16’ 12’ 18’ 30’ 20’
. e . .. 12, 33, 36
5. Simplifica urmatoarele fractii cu 3: —; —; —
’ 15’ 727 48

6
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6. Simplificati urmatoarele fractii pentru a obtine fractii ireductibile:
) 4 b) 12 ) 14 d) 45 ) 45
a) — — o= — e)—
6 18 28 36 75

Fractii subunitare, echiunitare, supraunitare.

Fractii subunitare:
Fractiile care sunt mai mici decat unitatea (intregul) se numesc fractii subunitare
Fractiile subunitare au numaratorul mai mic decat numitorul.
Exemple : z ; = ; =
2 8 10
Fractii echiunitare: Fractiile care sunt egale cu unitatea(intregul) se numesc fractii echiunitare

Fractiile echiunitare au numitorul si numaratorul egali.
2.8 .10
Exemple:=;-;—.
2 8 10
Fractii supraunitare:
Fractiile mai mari decat unitatea (intregul) se numesc fractii supraunitare

Fractiile subunitare au numitorul mai mic decit numaratorul.
3 11 16

Exemple :=; —; —.
2 8 10

Compararea fractiilor:

Dintre doua fractii care au acelasi numarator, este mai mare fractia cu numitorul mai mic.
1 1.1

Exemple: 3 >3°s

Dintre doua fractii care au acelasi numitor, este mai mare fractia care are numaratorul mai

mare.
17 _11 _5
Exemple: —>—>=
2 2 2

Aplicatii:
Compara:

1o = 1.2 2.1
33 3 2
1. 2 | Z..1
3 7 3

Precizeaza daca urmatoarele relatii sunt adevarate (A) sau false(F)

11 521 251
6 5 11
7«1 1=2% 151
2 6 5

;
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3. Scrie toate fractiile subunitare care au la numitor cifra 8.
4, Scrie toate fractiile supraunitare care au numitorul 2 si numaratorul este un numar de o cifra.
5. Scrie toate fractiile echiunitare folosind cifre pare.
6. Scrie toate fractiile echiunitare folosind cifre impare.
7. Completeaza spatiile cu cifrele potrivite:
10
—= ... 1=— 1>— 1<—
10 7 4 5

8. Din fractiile urmatoare:

4.6, 2, 1, 9, 7

57 2" 3 8 5

alege fractiile mai mici decat mai mici decat intregul.
5.7.9.4,.4 2 8 3 2

ey 4
9. Se dau fractiile: =, —; =; =; = = = = = =,
; 6'10°4'9'21"3'8" 7' 2

3. 4
) ) gl E'

a) Scrie care sunt fractiile subunitare;
b) Scrie care sunt fractiile echiunitare;
c) Scrie care sunt fractiile supraunitare.

10. Scrie toate fractiile echiunitare folosind ciftrele: 5, 7, 2, 8.
. R 2 . ) .. 1. .
11. La un magazin s-au vandut - din cantitatea de mere. Stiind ca % din cantitatea de mere s-a

stricat si a trebuit aruncata, afla ce fractie reprezinta cantitatea de mere rdmasa in magazin.
Folositi reprezentarea grafica.

12. Intr-o gradina sub forma de dreptunghi, Tatiana planteaza pe o cincime ceapa, pe 2 cincimi
usturoi, iar pe restul suprafetei a plantat rosii. Care este fractia corespunzdtoare suprafetei
cultivatd cu rosii? Realizeazd un desen al acestei gradini.

13. Completeaza casutele cu > sau < sau cu o cifrd corespunzatoare:

5 3 3 I:I 3 I:I > 2 4 < 4

4 L] 4 7 2 5 5 8 [ ]

14. Ordoneaza-le crescator fractiile: ‘
2,2, 2 2 2 2 2

11’ 6

572" 3 8
15. Ordoneaza-le crescator fractiile
2, 1. 9, 7. 3 11

7' 7 7

7 9.
a) 3 o
by 2.2
5 10
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8 7
C) —...... -
) 3 2

12 20
d =y

17. Alexandra si Andreea céte o ciocolata de acelasi fel. Fetitele au mancat fiecare din

3 . . R 3 .
ciocolata si. Alexandra a mancat Z din ciocolata sa, iar Andreea a mancat E din ciocolata

sa. Care din fete a mancat mai multa ciocolata. Justifica raspunsul.

Scoaterea intregilor din fractie si introducerea intregilor in fractie

. . . . X
Fie fractia supraunitara 5

Aplicand teorema impartirii cu rest, rezulta x =y - z + r, unde z este catul, iar r este restul
impartirii lui x la y.

Atunci: E:y-z+r:u+z
y y y ¥
Deci ~=z+-=z- s citim ,, z Intregi si Z» si notam Z=z1
y y oy y y y
- . X r o A e g .
Daca scriem ;= Z 5 spunem cd am scos intregii din fractie.
g . T y-z+T o . n e n .
Daca scriem z " = S spunem ca am introdus intregii in fractie.
17 _ .2 <
Exemple: 5" 55, pentru ca 17:3=5 rest 2
4 _5-3+4_ 19
3 - = = —
5 5 5
Aplicatii:
1. Dupa scoaterea intregilor din fractie, completati in fiecare caz enuntul:
41 . . .. o
a) Numarul ey este format din intregi si cincimi.
< 125 . . . e
b) Numarul e este format din intregi si patrimi.
. .16 . . .. -
¢) Numarul Y este format din intregi si treimi.

2. Scoate intregii din urmatoarele fractii supraunitare:
14, 25,17, 22, 14, 15,

9’ 4712 8’ 3’ 2
3. Introduce intregii in fractie:

7 2 b) 2 1 10 L d) 4 2
a) 3 ) 12 ‘) 2 ) 3
4. Scoate intregii din urmatoarele fractii supraunitare si incadreaza-le intre doud numere

naturale consecutive:
14, 25 7, 22, 44, 45,
5" 7’2" 57 8’ 4
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24 24 4 . 24
Model: —; —=4-; ,deci,4<—<5
5 5 5 5

Reprezentarea pe axa a fractiilor ordinare

Acum stim ca fractiile sunt si ele tot numere si putem sd reprezentam fractiile pe aceeasi axa a
numerelor pe care reprezentam numerele naturale.

I . .1
Sa ludm un exemplu simplu, fractia: >

Unde am aseza-0 pe axa numerelor?
O asezam intre O si 1, la jumatate.

3
Dar =?
2
3 < .. o - - - .. o . . . o .
- Inseamna trei jumatati. Am putea sa numaram trei jumatati: o jumatate, doua jumatati, trei

e 3 y . . S
Jjumatati si astfel 5 0 asezam pe axa intre 1 si2 la jumatate.

1 3
(0] 2 1 2 2 3 4 5 (5]
L L L i '] L L L i =
L] L L L L] LI L] L L f=

- o . 1
Sa reprezentam acum fractia "
1, - L 1
, inseamna un sfert. Un sfert este jumatatea lui >
1
Dar=?
3
Ludm intervalul de la 0 la 1, care este un intreg si il impartim 1n trei parti egale.

1 e . . .
5 feprezinta prima parte din cele trei.

11 1 3
0 4 3 2 s | 2 2
L 1 1 1 1 1 L
L 1 ' 1 1 ) 1
e 1 i |
! 1 1 1
10
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Operatii cu fractii ordinare

Adunarea si scaderea fractiilor ordinare
Adunarea fractiilor ordinare
Pentru a aduna doud sau mai multe fractii ordinare care au acelasi numitor, se aduna
numaratorii si se copiaza numitorul comun. Fractia obtinutd prin adunare se aduce la o
forma ireductibila:

b a+b
+_
n

Sl

n
7 9 749 (4

Exemplu: — + —=——= 167 _4
20 20 20 20 5

Daca fractiile nu au acelasi numitor se aduc fractiile la acelasi numitor, prin amplificare sau

simplificare, apoi se aduna.
1_3,2_5

1
Exemplu: 3=+ 2
2 3 6 6 6

Scaderea fractiilor ordinare
Pentru a scadea doud sau mai multe fractii ordinare care au acelasi numitor, se scad

numaratorii si € copiazd numitorul comun. Fractia rezultatd prin scadere se aduce la o
forma ireductibila:

Exemplu: — — —=——= = _2
12 12 12 12 3

1 3
Exemplu: 3=-2-==.
2 3 6

Atentie!
Daca intr-o adunare ( scadere) unul din termini este numar natural, la numarul natural
scrieti numitorul 1 si apoi aduceti la acelasi numitor.

Dacd un termen este o fractie cu intregii scosi din fractie, se introduc Intregii in fractie si
apoi se efectueaza operatia.

Inmultirea si impartirea fractiilor ordinare

Inmultirea fractiilor ordinare

Pentru a Tnmultii doud fractii ordinare se inmultesc numardtorii intre ei si numitorii intre ei
2 3_23_6
Exemplu:= - - =—=—
5 7 57 35

a-c

a
b d b-d

| &

11
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a n-a
n—— —
b b

5 6:5 306

N |

5 6
Exemplu: 6 - — = —-
12 1

=
N
=
N
=
[\S]

Rezultatul unui produs trebuie s fie o fractie ireductibila.
Inainte de a face inmultirea este bine si se faca toate simplificirile posibile.

Se poate simplifica orice numarator cu orice numitor.

el . 200 1 4 4
XM 5775 737173
Se poate simplifica si pe diagonala:
152 51

5

8 3 4 1 4

Daca un factor este o fractie cu intregii scosi din fractie, mai Tntai se introduc Tntregii in fractie
si apoi se efectueaza inmultite.

4

2 —
Exemplu: 3 1; =

wIiN
S0 N

Impirtirea fractiilor ordinare

. : . . b
Fie fracgla% , cu b= 0. Inversa fractiei % este fractia .

Rezultatul catului a doua fractii ordinare se obtine inmultind prima fractie cu inversa celei de-a

doua .
a ¢ _a d
b d b ¢
Exempleéi:i-l:E
4'7 4 s 20
4_3_4_3 _4 1 B 4
5" 51 5 3 15
2.44.2.9_125 _ 10
35 35 3 9 27

12
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Exemplu:
2 . 2 2-15 _ 30
-din15=--15=——==—=10
3 3 3 3

Aflarea unei fractii dintr-o fractie:

a ¢ a c a-c
b4 G d" b a
Exemplu:
15 2 158 15-8 120
T =TT T T s T 20
Procent:

Procentul este o fractie ordinara cu numitorul 100.

Fractia 1% se mai scrie p% si se citeste ”p la suta” sau ” p procente”

p% dina=-+-a=22=(p.a):100

100 100
Exemplu: 12% din 400 = % - 400 = 121’:(‘;" = (12 - 400): 100 = 4800 : 10 = 48

Aplicatii:

1. Calculeaza si scrie rezultatul sub forma unei fractii ordinare ireductibile:
3.5 5,1 3 .8 3 7 3,2 0 3 42
S+=:ph)=+=;c)—+—;d)=+—;e)=+=f) =+1-=

a)s e’b)s 8’0)11 11’ )15 15’e)6 6’f) 6 16

2. Calculeaza si scrie rezultatul sub forma unei fractii ordinare ireductibile:

73 5.6 B 8. 32 5. g1 7 o005 7
) - GO DG Y w25

3. Calculeaza si scrie rezultatul sub forma unei fractii ordinare ireductibile:
2 1,3 18 2, o 23
2,4- s 03010 dy8o 1 2.5 23

b)5 4;,b)7 8,C)4 10,d)15 1,€)5 6,f) . 5
4. Calculeaza si scrie rezultatul sub forma unei fractii ordinare ireductibile:

SO IPRS N SURG I\ B B BN O NE S
a)§+1_0’b)2+6’c)12+4’d)5+3’e)16+8’f)6+12

o

Calculeaza si scrie rezultatul sub forma unei fractii ordinare ireductibile:

3.4 . 3. 7. 3.8, 4123 7.1 7 5.7
a)E_E’b)e 18’C)11 ss’d)45 15’e)8 6’f)27 21

6. Calculeaza si scrie rezultatul sub forma unei fractii ordinare ireductibile:
. 2. 3. 5. L. 2
a) 6-5,b)10 o c) 10 4,d)12 6,e) 16 12,f)20 .

7. Calculeaza si scrie rezultatul sub forma unei fractii ordinare ireductibile:

1.4, 10,7 .nh12,.9. 1.4 1.1 a4 43.
a) 3 E’b)21 12’C)3 16’ d)3 16)114 5'f)15 17’
2.4 1. N7, 3 91 .y2 45,2
g)E'E'3Z’h)s 14 212’I)21 19 8

13
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8. Calculeaza:
a) < din 15; b) din 60 ; ¢) din 28;d) £ din 25; €) 3 din 120;
9. Calculeaza:
a)gdm;—z;b)gdi ;) 2din-;d) Zdin;€) 2din2— ;
10. Calculeaza:
a) 12%din50;b) 20 % din 120 ; ¢) 15% din 40 ; d) 75% din 24 ; €) 60% din 150 ;

11. Dintr-o clasa cu 24 de elevi, % din acestia participa la olimpiada de matematica pe scoala, iar%
dintre elevii clasei participa la olimpiada de limba romana.. Aflati cati elevi participa la fiecare
olimpiada..

12. O echipa de muncitori trebuie sa reabiliteze o strada de 30 km 1n doua saptamani.

In prima siptimana au reusit sa repare 60% din lungimea drumului. Calculeaza cati km le-au
ramas de reparat in cea de-a doua saptamana.
13. O distantd de 600 km a fost parcursa in trei etape astfel: in prima etapa 40% din
distanta, in a doua etapa 60% din rest, iar in a treia etapd restul. Aflati distanta
parcursa in fiecare etapa.

14. La o ferma sunt 450 de pasari. 20% din ele sunt gaini, 40% din rest sunt rate, iar
restul gaste. Cate pasari sunt din fiecare?

15. O suprafata de 400 ha este semdnata astfel: cu grau 20% din suprafata, cu porumb
40% din rest iar restul cu cartofi. Ce suprafatd a fost destinata pentru fiecare cultura?

<1x _ . _ 2 .. .
16. Un calator are de parcurs un drum cu lungimea de 234 km. In prima zi a parcurs 5 din drum, iar a
4. o s . s « < -

doua zi 3 din rest. Calculeaza cati km mai are de parcurs calatorul , dupa cele doua zile.

- 4 = 2 .. 9 : . <
17. In clasa a 5 a A sunt 27 de elevi.Stind ca fetele sunt 3 din numarul elevilor, determina numarul
baietilor din clasa.
18. Calculeaza si scrie rezultatul sub forma unei fractii ordinare ireductibile:

3. L2, 3.¢. 5.qc . .8. .10
a)6.5, b)10.5, 0)4.6, d)6.15, e) 16.3, f)20.9.

19. Calculeaza si scrie rezultatul sub forma unei fractii ordinare ireductibile:

4. 10,5, 12 16 141 L.5. 2.2
a)_'g’b)z1'7’c)3'9’d)3'9e) 14" 7 f)
2 4 21, v7.3 51 .43, 459
g)E'E'BZ’h)s 14'212’I)7 19 8
14
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Fractii zecimale

) L1 . . ) . ) .
Fractia ordinara — reprezintd ” o zecime” si se scrie ca fractie zecimala 0,1.

H 10 ] H b

) .1 . . . . . C
Fractia ordinara Tog feprezinta ” o sutime” si se scrie ca fractie zecimalad 0,01.

) L1 L. .. . . . .
Fractia ordinara Tooq Feprezinta ” 0 miime” $i se scrie ca fractie zecimala 0,001.
) .2 . . C e . ) .
Fractia ordinara — reprezinta ”” doua zecimi” si se scrie ca fractie zecimala 0,2.

’ 10 > 5 D

. .. 3 PR . . .
Fractia ordinara Too reprezintd ” trei sutimi” si se scrie ca fractie zecimala 0,03.

Orice fractie ordinard care are numitorul o putere nenula a lui 10 se scrie sub forma de fractie
zecimald, despartind cifrele prin virguld, adaugand-o de la dreapta spre stanga, peste atatea
cifre cate zerouri are numitorul. Daca este necesar se adauga zerouri in fata numarului.

123 _ 12,3
10
123 _ 1,23
100
123 _ 0,123
1000
123 -0,0123
10000

Daca fractia ordinara care nu are numitorul o putere a lui 10, pentru a o transforma 1n fractie
zecimala se imparte numaratorul la numitor.

O fractie zecimala este formata din partea intreaga si partea zecimala.
Partea intreaga este despartitd de partea zecimala prin virgula. Partea Intreaga se afla in partea
stangd a virgulei si partea zecimala se afla in partea dreapta..

Pentru a transforma o fractie zecimald finita intr-o fractie ordinara se scrie la numarator
numarul fara virguld si la numitor cifra 1 urmata de atitea zerouri cate zecimale are fractia.

24=2%

10

0,05 = —

100

0,017 = ——

1000

Compararea fractiilor zecimale. Aproximari si rotunjiri

Pentru a compara doua fractii zecimale se compara mai intai partile lor intregi, cea mai mare
fiind cea cu partea intreagd mai mare.

12,1 > 4,243

19
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Daca partile intregi a doua fractii zecimale sunt egale, atunci se compara partile lor zecimale,
cifra cu cifra, de la stanga la dreapta. Este mai mare fractia care are zecimal mai mare din
perechile de zecimale neegale comparate.

Exemple:

23,7 >23,19
2,27 >2,195
5,1257 >2,12295

Fractia 24,42 aproximata prin lipsa cu o zecime este fractia 14,2.

Fractia 4,242 aproximata prin adaos Cu 0 zecime este fractia 4,3.

Fractia 4,242 aproximata prin lipsa cu o sutime este fractia 4,24

Fractia 4,242 aproximata prin adaos cu o sutime este fractia 4,25

Cum 4 < 4,242 <5, arata ca 4 este aproximarea prin lipsa cu o unitatea a fractiei zecimale
4,242 si 5 este aproximarea prin adaos cu o unitate.

Pentru rotunji o fractie zecimala trebuie facutd aproximarea care este cea mai bund ( cea mai
apropriata de numar)

Exemple:

4,242 =~ 4,2 prin rotunjire cu o zecime

7,26 = 7,3 prin rotunjire cu o zecime

1,2457 =~ 1,25 prin rotunjire cu o sutime

1, 2429 = 1,24 prin rotunjire cu o sutime.

.Operatii cu fractii zecimale

Adunarea si sciderea fractiilor zecimale finite

Doua fractii zecimale se aduna ca doua numere naturale dupa ce am facut sa corespunda

virgula.

Exemple:

3,28 +5,7=28,98 3,28 +
5,70
8,98

7+1,54 =854 7,00 +
154
8,54

16
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Doua fractii zecimale se scad ca dous numere naturale dupa ce am facut sa corespunda

virgula.

Exemple:

18,28 - 5,7=12,58 18,28 -
5,70
12,58

7-1,54 =5,46 7,00 -
154
5,46

Inmultirea fractiilor zecimale

Produsul dintre o fractie zecimala si 10" , n un numar natural nenul, se determind mutand

virgula spre dreapta peste un numar de zecimale egal cu numarul de zerouri.

Exemple:
1,28-10=12,8
1,28 - 100 =128

1,28 - 1000 = 1280
Pentru a determina produsul a doua fractii zecimale se efectueaza produsul numerelor naturale
obtinute prin eliminarea virgulei de la fiecare fractie zecimala, iar la rezultat se adauga virgula

astfel Incat partea zecimald va avea atitea zecimale cate zecimale au cele doud fractii zecimale

impreuna
Exemple:
0,24 - 0,12 =0, 0288 24 -
12
48
24_
288
125-0,1=1.25

Impirtirea fractiilor zecimale

Dacd impartirea a doud numere naturale nu se efectueaza exact atunci rezultatul va fi o fractie

zecimala care poate fi:
17
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a) fractie zecimala finita
Exemplu: 15:4 =375
b) fractie zecimala infinita periodica simpla ( imediat dupa virgula are un grup de cifre, numit
perioada, care se repeta la infinit)
Exemplu: 16 : 3 =5,333333.....=5,(3)
134: 11=12,181818...=12,(18)
c) fractie zecimald infinita periodica mixta ( perioada nu incepe imediat dupa virgula)
Exemplu: 23 : 6 = 3,533333...=3,5(3)

O fractie zecimala finitd se scrie ca o fractie ordinara care are la numarator numarul fara
virgula si la numitor 1 urmat de atatea zerouri cate cifre are partea zecimala

Exemple: 0,12 = 2
100

12=21
10

O fractie zecimala periodica simpla se transforma intr-o fractie ordinara care are la numarator
diferenta dintre numarul scris fara virgula si partea intreaga , iar la numitor se scriu atatea cifre
de 9 céte cifre are perioada.

Exemple: 0,(12) = %
12-1 E

1,2=21=
9 9

O fractie zecimala periodica mixta se transforma intr-o fractie ordinara care are la numarator
diferenta dintre numarul scris fara virguld si numarul format din cifrele din afara perioadei (
inclusiv partea intreagd) , iar la numitor se scriu atatea cifre de 9 cate cifre are perioada urmate
de atatea cifre de O cate cifre are partea neperiodica .

312-3 _ 309G _ 103

Exemple: 0,3(12) =

990 ~ 990 330
125-12 113
1,2(5) = 90 90

Catul dintre o fractie zecimala si 10", n un numar natural nenul, se determina mutand virgula
spre stanga peste un numar de zecimale egal cu numarul de zerouri.

Exemple:

128:10=12,8

12,8:100=0,128

12,8 : 1000 = 0.0128

18
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Impartirea unei fractii zecimale finite la un numar natural se face ca impartirea a doud numere
naturale, punand virgula la cat cand se coboara prima cifra dupa virgula.
Exemplu:

103,7 :2 =51,85

Impartirea unei fractii zecimale finite la o fractie zecimali finita se efectueaza inmultind mai
intai si deimpartitul si impartitorul cu o putere a lui 10 astfel incat impartitorul sa devind numar
natural si se continud ca la impartirea unei fractii zecimale finite la un numar natural .

Exemple:
1,28:0,4=12,8:4=3,2
0,128:0,16 =12,8:16=0,8

Aplicatii:

1.

ID 135712

Transformati urmatoarele fractii ordinare in fractii zecimale:

a — — — —

)10'10'10’ 10 10 '
2 24 325 2406 12523

b) ) ) ) ) )
100’ 100’ 100’ 100 ’ 100

7 . 27 . 237 . 1523 . 17308.
C) ) ] /] )] )]
1000 “ 1000 " 1000 " 1000 ° 1000
11 23_17_123_28_24_19_35.

5
d_._.______
)2’4’8’5’25’3’11’6’12’

Transformati urmatoarele fractii zecimale in fractii ordinare ireductibile:

a) 0,2;15;0,25;1,44;0,125; 0,008; 12,8;
b) 0,(3);1,(6);1,(27);0,2(7) ; 1,5(6) ; 0,12(7) ; 0,2(63) ;

Copiati si completati spatiile libere cu unul din semnele: <;=; >, pentru a obtine propozitii
adevarate:

a) 24,15...42,15; b)0,18...0,108; c)7,4002...7,42; d) 15,23 ... 153;
e) 12,4...12,40; £)2,(3)...2,3;2)5,23)...53; h) 17,12 ... 17,120;

Incadrati intre douii numere naturale consecutive urmitoarele fractii zecimale:
a) ...<72..;b)..<126..;¢)...<17,112 ...; d) ... <24,26 ...;e) ... <0,75 ...;

Scrieti In ordine crescatoare urmatoarele fractii zecimale:
1,07,125,0,7,0,58;12,19;15; 12; 15/1.
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6. Elena a fost In timpul sdptdmanii sa cumpere fructe proaspete de la piatd. Luni a cumparat

10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

ID 135712

3,15kg de fructe, marti a cumparat 4,75 kg, miercuri a cumparat 3,125kg fructe, joi a cumparat
4,8 kg fructe si vineri 3,5 kg fructe.

a) In ce zi a cumpirat cea mai mica cantitate de fructe?

b) In ce zi a cumpdrat cea mai mare cantitate de fructe?

c) Calculeaza cate kg de fructe a cumparat in total.

a) Aproximeaza prin lipsa cu o zecime numerele de mai jos:
0,32 ;12,125 18,17 ; 23,54 ; 6,724 ; 28,37,
b) Pentru fiecare numar de mai sus faceti rotunjirea pana la numar intreg

a) Aproximeaza prin adaos cu o sutime numerele de mai jos:

0,261 ; 13,145 ; 28,173 ; 24,546 ; 6,326 ; 27,3732,

b)Pentru fiecare numar de mai sus faceti rotunjirea pana la zecimi.

Sa se calculeze:

a) 2+0,12=;b)7+0,124=;¢)23+0,7=;d)0,3+0,9=;e) 1,25+ 3,12 =;
f)0,15+0,95=,;9)517+101,3=;h)3,28+15=,i)1,47+0,71+5.112 =

Un produs costa 156,75 lei. Dupd o sdptamana produsul respectiv a fost scumpit cu 3,25 lei.
Calculeaza care este noul pret al produsului.

Tntr-un depozit de cereale au sosit 3 masini cu grau. In prima masina au fost 15,6 t grau, in a
doua masina 17,75 t grau si in cea de-a treia masind au fost 18 t grau. Calculeaza cate tone de
gréu au fost depozitate astazi in depozit.

Sa se calculeze:
a) 0,796-0,392=;Db) 15,82-0,963 =; ) 2,406 — 1,93 =; d) 57,304 — 50,12 =; e) 12 — 3,6=;
73 _ . 12 _ ., 93 _ .o 2022 . . 73 _.
f) 27,5-5— ; Q) 15’8_E_ ; h)1—0-6,3— ; l)m-2,3 =;j) 17,005 - 15,25=; k) 25-5—,
Un produs costa 234,75 lei. Dupd o perioada acesta se ieftineste cu 14,25 lei. Calculeaza noul

pret al produsului.

Diana avea 4,75 kg struguri. Ea 11 da prietenei sale 2,15 kg struguri. Calculeaza cu ce cantitate
de struguri a ramas Diana.

Sa se calculeze:
a) 27-10=;b)1,17-10=;¢)0,75-10=;d) 0,037 -10=;¢) 2,712-10=;f) 1,532- 10 =;

g) 2,7 - 100 =; h) 1,27 - 100 =; i) 0,57 - 100 =; j) 1,257 - 1000 =; k) 1,2 - 1000 =; 1)0,7 - 100 =;

Sa se calculeze:
a) 2,7-5=;b0)0,8-15=;¢)27-1,2=;d)0,12-9=;1) 1,17 -6=;9) 0,27 - 24 =;
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h)2,5-0,2=;i)2,7-0,07 =;j) 0,17 - 1,6 =; k) 2,17 - 0,04 =; 1) 1,4 - 1,03 =;

Mihai a avut doud suprafete de teren cultivate cu orz. Dupd primul teren au fost stranse 80,24t
de orz, iar dupa cel de-al doilea teren s-au strans de 3 ori mai multe tone de orz.

a) Calculeaza ce cantitate de orz a fost treieratd dupa cel de-al doilea teren.

b) Calculeaza intreaga cantitate de orz treierata de Mihai.

Andreea a cumparat de la librarie un creion si un pix. Creionul a costat 1,4 lei, iar pixul de 4
ori mai mult.

a) Calculeaza care este pretul pixului.

b) Calculeaza ce rest a primit Andreea, daca a platit cu o bancnota de 10 lei.

Sa se calculeze:
a) 23:2=;b)143:4=;c) 127 :5=;d)102:8=;e)48:25=;1) 25:6 =;g) 152 : 11=; h) 7:3=;

20) Sa se calculeze:

20.

21.

22.

23.
24,
25.
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a) 12,7:10=;b)1,7:10=;c) 75:10=; d) 0,37 :10 =; e) 27,12 : 10 =; f) 53,2 : 10 =;

) 27:100 =; h) 102,7 :100 =; i) 5,7 : 100 =; j) 125,7 :1000 =; k) 12 :1000 =; 1)101,7 : 100 =;

Sa se calculeze:
a) 12,3:2=;b)1,43:4=;¢)12,7:5=;d)10,2:8=;e)0,48:25=;1)2,7:6 =;g) 252 : 12=;

h) 12,3:0,1 = i) 1,403:0,01 =; j) 1,127 : 0,001=; k) 10,2 : 0,2 =; 1) 0,48 : 1,5 =;
m) 0,27 : 0,6 =; n) 2,52: 0,12=; 0) 1,27 : 0,05 =; p) 0,17 : 0,02 =; 1) 7,5 :0,25 =; 2) 0,378 :1,8;

Danut, pasionat de drumetii , a parcurs in prima zi 20,25 de km, a doua zi cu 4,75 km mai
mult decét in prima zi, iar in a treia zi de doua ori mai putin decat in a doua zi.

a) Calculeaza ce distantd a parcurs Danut 1in cea de-a doua zi.

b) Calculeaza ce distanta a parcurs Danut in total in cele 3 zile.

Un automobil a parcurs intr-o zi 312,75 km, iar in a doua zi o distant de 3 ori mai putin si in
a treia zi a parcurs o distanta de doud ori mai mare decat a doua zi.

Calculeaza distanta a parcurs automobilul in total.

Stiind ca 6 kg de mere costa 21 lei, calculeaza cat costd 9 kg mere.

Stiind ca 11m de stofa costd 1705 lei, calculeaza cat costa 5 metri de stofa de aceeasi calitate.
Trei persoane au cumpdrat impreuna 25 kg cirese pentru care au platit 112,5 lei. Prima
persoana a luat 10 kg, a doua 8 kg si a treia restul.

Calculeaza cat a platit fiecare persoana pentru cantitatea de cirese cumparata.
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e Multimea numerelor rationale

In viata reald, multimea numerelor rationale este folositd pentru a numdra partile unor
obiecte, de exemplu, prajituri sau alte alimente care sunt taiate in bucati inainte de consum, sau
pentru o estimare aproximativa a relatiilor spatiale ale unor obiecte.

Multimea numerelor rationale (Q) se defineste astfel:

Q={%lacZbeZ"}

Q" = Q — {0} reprezinta multimea numerelor rationale fara 0.

Q" este formata din doud multimi :

1 3 7 11 a

Q4 a0 10 unde a si b sunt doua numere naturale nenule, numerele rationale pozitive

13 7 11 . B
Q_.— S T T T % , unde a si b sunt doud numere naturale nenule, numerele
rationale negative.

3 -3 _ 3

4 4 —4

3 +3 -3
+2i= == =

4 +4 —4

|
w
|
N
)
Y
S

bw——o——
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e Opusul unui numar rational
Numerele rationale care sunt situate la aceeasi distantd fatd de origine se numesc humere
rationale opuse.

Orice numar rational difera de opusul sau doar prin semn.

1.1 5 . . - o
De exemplu, S8i-2 sunt numere opuse, pentru cd ambele sunt situate la o distantd de o jumatate
de unitate fatad fata de zero.
5 o1 1 1. 1 .1
Vom spune c¢a numarul > (sau +E) este opusul lui - lar-> este opusul lui >

. 5. 52 .2
Alte exemple de numere rationale opuse: - 3§ +§; 383

e Modulul unui numar rational ( valoarea absoluta a unui numar
rational)

Distanta de la pozitia unui punct pe axd pana la originea axei, se numeste modul sau valoare
absoluta.

Modulul unui numar intreg X se noteaza astfel: |X|.

Exemplu: |—§| :g
=
0] =0
|-1,2|=1,2
|+ 2] =2
Atentie!!!

Modulul unui numar rational este intotdeauna mai mare sau egal cu zero.
|x| >0

Numerele rationale opuse au modulul egal,

|—=x| = [x|

Daca x> 0 avem |x|=X

23
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Dacia x < 0 avem |x|= -Xx

e Compararea numerelor rationale

: g : o . . 5. 2
e dintre doud numere rationale pozitive, este mai mare cel cu modulul mai mare; ex: + 3T

: 5 . : . .. 1.7
e dintre doua numere rationale negative, este mai mare cel cu modulul mai mic (ex: > pentru

ca

17,7
|_21 |-2|_21 <

N

_)_1_>_
2

N =
N =
N

. o ... . " ; g ) 2 3
e orice numar pozitiv este mai mare decat orice numar negativ (ex: +§; >— Z);
e 0 este mai mare decat orice numar rational negativ si mai mic decat orice numar rational
pozitiv
5 1
(ex: -—<0<-).
4 2
Aplicatii:
1. Reprezentati pe axa urmdtoarele numere rationale:

5 7 11
+_ ] - ) -
2'4 3

2
3

S e
Bl w

2. Reprezentati pe axa urmatoarele numere rationale si apoi ordonati-le crescétor:

1 1 1 1
a) D T
2 4 "3 6
1 3 5 7 10
b) _1_’_’_’_
2 2 2 2
3 5 7 10
C) __1 __’—_’-_’-_
4 4 4 4
5 7 7 11
d) P N A
3 2 4 2 4 3

24
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Operatii cu numere rationale

Definitie: prin adunarea a doud numere rationale a si b se obtine un numar rational, notat a+b
si numit suma numerelor a si b.

Reguli de calcul:
1. daca a si b au acelasi semn, se aduna modulele lor si se scrie in fata rezultatului semnul
comun
2. daca a si b au semne diferite, se scade din modulul mai mare modulul mai mic si se scrie in
fata rezultatului semnul numarului cu modulul mai mare

Obs: Operatiile de adunare si scadere a doua numere rationale se efectueaza dupa regulile
corespunzatoare fractiilor: daca fractiile au acelasi numitor, se copiaza numaratorul si se aduna
numitorii; daca au numitori diferiti, se aduce la acelasi numitor (cmmmc al celor doud numere) si
abia apoi se efectueaza adunarea numaratorilor.

Proprietatile adunarii numerelor rationale:
1) adunarea este asociativa: (a+b)+c = a+(b+c)
2) adunarea este comutativa: a+b = b+a
3) 0 este element neutru fata de adunare: a+0 =0+a=a
4) pentru orice a exista —a astfel incat: a+(-a) = (-a)+a=0

Definitie: Prin scaderea a doua numere rationale a si b se obtine un numar rational ¢, notat
a-b, pentru care a= b+c. ¢ se numeste diferenta numerelor a si b, a este descéizutul, iar b este
scazatorul.

Definitie: Rezultatul inmultirii a doua numere rationale se numeste produs.

1. Produsul a doua numere rationale, cu acelasi semn, este egal cu produsul
modulelor lor, precedat de semnul ,,+”.

Daca a si b sunt douii numere rationale pozitive, atuncia-b =+ (|al| - |b|)

Daca asib sunt doud numere rationale negative, atuncia - b=+ (|a| - |b|)

2. Produsul a doua numere rationale cu semne contrare este egal cu produsul modulelor
lor, precedat de semnul ,, — .

Daci a si b sunt doui numere rationale cu a< 0 sib> 0, atuncia-b =-(|a| :|b|)

3. Produsul oricarui numar rational cu 0 si produsul lui 0 cu orice numar rational este egal
cu 0.

Daci a este un numar rational, atuncia-0=0-a=0
Proprietitile inmultirii numerelor rationale:

Inmultirea numerelor rationale este comutativi, adica:
a*b=b-a,vVabeQ

25
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Inmultirea numerelor rationale este asociativa, adici:
a-(b-c)=(@a-b)-c,va,b,ceQ
1 este element neutru
al=1-a=a
distributivitatea fata de adunare
a-(b+c)=a-b+a-
Produsul unui numar par de factori negativi este pozitiv

Rezultatul impartirii a doud numere rationale se numeste cat.
Catul a doud numere rationale cu acelasi semn este egal cu catul modulelor lor, precedat de

semnul ,,+”.

Daca asib sunt doud numere rationale pozitive, atuncia: b=+ (|al: |b])

Daca asib sunt doud numere rationale negative, atuncia : b=+ (|a| : |b|

Catul a doud numere rationale cu semne contrare este egal cu catul modulelor lor, precedat de
semnul ,,—”.

Daca asib sunt doud numere rationale cu a< 0 sib> 0, atuncia:b=-(|al: |b|)

1. Calculati:
3 7 30 8 3 5 5 1 3 8 3 7
Vgt: Doty O g+ gty -ty Dty
3 2 3 7 3,,2. . 5 7 1 ~ 4 1
01+ 0 S W Indin-S+ () -H D [

k) —7+l ; l)£+1—§; m) 91—31 ; n) 4§+ 1.3
2 8 4 2 5 10 7 \14 28

2. Aflati numarul rational:

a) cu 2 mai mic decét % b) cu - gmai mare decét -7
c) cu 4 mai mic decat — 1 d)cu ! mai mare decat — 11
5 3 5 10
2 . R 11 L R
e) cu 3 mai mare decat —4 f) cu = mai mic decéat —2
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3. Calculati:

1 3 7 16 5 26 9 49
a) +—.-—; b —(-—);, C) ——-(—),; d) ——- —),
) 2 4 ) +8 ( 35) ) 13 ( 15) ) 7 (+36)
4 15 9 14 6 3
&~ ; f) —=.2; ~7.(--2) ; h)-2.16
)9 20 D 53 ) ( 49) ) 4
. 3514 . 4 5 3 8 9 3 16 -7 =25
iy -——.=. — 9. —.(—= : Ky -—.(-—). -=); N =.| === : m) —-——;
) 57 11 ) 3 ( 6) ) 16 ( 27) ( 5) ) 4 ( 9} ) 5 49
~11 -10 —4 -9 4 15 5 7 12
n)— - ———, o0 —-— ——(-3 Lr)—-7—-—; -t
)—5 33 ) 27 44 P) 9( ) ) 4 58 )6 15 49
5 35 1 4 205
4o ) S ()i O =0 @ (+) s D15 (- 57 @51

12 .l _7 3.2ty iy —3.13.(2). _2). 5
-5 D35 D (C)i 2 ) 55 (<) W (5 -3) 5
5. Un ceas costa 50 lei. Cat va costa ceasul daca acesta se va scumpi cu 20% ?

6. Un muncitor are de realizat in trei zile 300 de piese. In prima zi realizeaza 40% din numarul de

. T . L. . A . .
piese, a doua zi g din rest, iar a treia zi restul de piese. Céate piese a realizat a trei azi ?

7. Intr-o clasd sunt 24 de elevi, biieti si fete. Raportul dintre numarul de baieti si numarul de fete

1
este de § . Cate fete sunt in clasa?

8. Distanta intre doud orase este de 720 km. Dupa o ord, o masina care a

e . . 2 .. .. 9 . .
pornit din primul oras inspre al doilea a parcurs 9 din distanta. De asemenea intr-o ord din al

doilea inspre primul o altd magind a parcurs 140,6 km. Ce distanta este intre cele doud masini
dupa prima ora de deplasare?

9. Tntr-o ferma sunt 600 de pasari, giini, rate si curci.
Stiind ca é din pasari sunt gdini, 30% din pasari sunt gaini si restul sunt curci, determina

numarul curcilor din ferma.
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